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Programma

9.00-11.00 e Laboratorio “Frazioni”
e Laboratorio “Numeri e algoritmi”

14.30-16.30 e Laboratorio “Geometria”

Ogni sessione prevede una breve introduzione da parte dei referenti scientifici
del progetto PerContare, seguita da lavoro in gruppo condotto da esperte/i
nelle aule indicate.

Altermine della giornata (16.30 - 17.30) ci sara uno spazio dedicato alla
riflessione su quanto emerso in questi tre laboratori.
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Il progetto

Nel progetto PerContare (trail 2011 e il 2014), grazie ad un lavoro
congiunto tra didattici della matematica e psicologi cognitivi,
abbiamo sviluppato varie attivita per un buon avvio all’aritmetica
e alla geometria, a partire dalla transizione dalla scuola
dell’infanzia alla scuola primaria.
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Nel 2019 e stato finanziato nuovamente fino al 2022 per lo
sviluppo delle Guide Didattiche di classe 32, 42, 52,

(altre informazioni a www.percontare.it)
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Dipartimento di Matematica
Universita di Pisa

Caratteristiche di

* Didattica per grandi idee fondamentali nella matematica trattata
* rispetto della coerenza matematica

* Uso di artefatti fisici e digitali in situazioni di laboratorio matematico

* situazioni di problema aperto
* productive struggle in cui si possono commettere errori (e ci si lavora)
* processi di argomentazione

* Discussione matematica per promuovere passaggi da segni (e significati)
contestualizzati a segni (e significati) matematici

* Uso di molteplici canali per 'accesso e la produzione dell’informazione
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Laboratorio “Frazioni”




Alcuni esempi* da esperienze
nostre o di colleghi

*(queste studentesse e questi studenti non hanno
lavorato con PerContare)

Per rivedere questi e altri esempi dalla ricerca, vedere il webinar “Frazioniamoci inclusivamente” del 16/05/2024, alla
pagina https://www.percontare.it/video-formativi/webinar/
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Un quesito INVALSI

D25. Osserva le seguenti rappresentazioni di numeri.

: 1 5
50% 5 0,2 10

Cerchia tutte quelle che rappresentano lo stesso numero.
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Un quesito INVALSI

T: cinquanta per cento e cinque decimi

Risposte corrette 37%
Risposte errate 56%

Non risposta 7%
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, 5
Percheé non 1—0?

Difficolta con le frazioni

T: Perché non sono proprio lo stesso numero, cioe la
stessa cosa.

I: La stessa cosa, e perché?

T: Uho fatto anche qua [...] guesto € come cingue
decimi

[...]

I: Quindi entrambi sono un mezzo. Rappresentano la
stessa cosa.

T: No. Cinque decimi sono tutti questi [indica le
parti]; 1/2 non e diviso.

IPRASE Agosto 2026



1Cloln]t[Te

Fondazione L & ... FondaziOI}e
ASPHI - ompagnia
Onlus UNIVERSITADIP1sa I W diSanPaolo

Fondazione

a"= | S

perla

cuo

la

D8. Posiziona sulla retta i seguenti numeri:
2 2.5 4 3.
2 10
1 [ L 1 1 1 1 »
I I I I 1 I |
0 1

D12. Scrivi nei riquadri i seguenti numeri, posizionandoli correttamente sulla

retta.

5 & £
4 3
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Difficolta con le frazioni

I: Un mezzo dove lo metteresti?

Qui. (indica a colpo sicuro il punto centrale
trale?2)

5
ILE—7
10

(pausa) Qua non... (fa un gesto con la mano
che indica la lunghezza della retta disegnata)

I: Non ci sta qua? Ci vuole piu a destra?
(annuisce)

5 \
I: Allora ohone uguale a un mezzo?

E la met3, si... 5 & la meta di 10.
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Perché le frazioni sono difficili?

Molte difficolta derivano dall’errata generalizzazione di alcune
proprieta dei numeri naturali:

 Nellinsieme delle frazioni, non posso stabilire univocamente
la frazione precedente e la successiva di una frazione data;

* Ilrisultato della moltiplicazione di un numero per una frazione
non e necessariamente un numero maggiore di quello di
partenza;

 La stessafrazione puo essere rappresentata da scritture
simboliche diverse (frazioni equivalenti).
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Molte difficolta derivano d

proprieta dei NnRassas ma spesso

e . (erroneamente!) le frazioni
* Nell'insieme delle NOn SON6 NemMmeno

la frazionegyy considerate “un numero” i data;

 |lrisultato della ¥ (semmaidue...). | giohe
NnoN € necessa Siello di
partenza;

 La stessafrazione puo &ssere rappresentata da scritture
simboliche diverse (frazioni equivalenti).
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Differenti significati di frazione

Frazioni come parte-tutto Frazioni come punto su una retta

w Frazioni come rapporto Frazioni come quoziente
Frazioni come operatore

di 20
i '@9
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Differenti significati di frazione

Frazioni come parte-tutto

Notate che il significato di
%come il processo:

)

“divido Uintero in b parti e ne prendo a’
NON e di per s€ un significato. Puo
essere legato all’idea di parte-tutto
(anche se ancora non oggettificata)

Frazioni come opert

g




e frazioni in 12 o0 8 [0 pran

Da un approccio bidimensionale a uno unidimensionale



Frazioni sulla linea dei numeri

Introduzione

(video: https://www.percontare.it/wp-content/uploads/2020/07/frazioni-sulla-linea-dei-numeri-montato.mp4)

'Misura PerC@nrare

'Moltiplicazioni

Percorso sulle frazioni

Frazioni

(Dividere in Parti UguaID a

(Confronto di Frazioni)

(Frazioni sulla Linea dei Numeri)

'Divisioni A 'j

Passaggio da frazioni di lunghezze a frazioni di pesi

|Geometria
Gestire aspetti discreti e continui dei numeri
Passaggio dalla frazione come parte di un intero alla frazione come punto su una retta
Getea Q Ordinamento di grandezze continue
o Comprensione del funzionamento dell’artefatto (stadera)
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Fase 2: Frazioni su una linea

Si consiglia visione del

Webinar del 25 giugno 'f I

2020 «Nuovi sviluppi del P —

progetto PerContare: la | "

guida per la classe terza» iy

disponibile qui:

https://www.percontare.i

t/video- \ y

formativi/webinar/ g . o BT~ /:?cchem
e s dhta 7 7 ﬁ. plastica

(guardare in particolare
dal min 34 al min 46)
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STAVOLTA SULLA TACCA SCRIVIAMO
SOLO M, TANTO LO SAPPIAMO
CHE STA PER "MELA".

ADESSO PROVATE A
INDIVIDUARE DOVE
SITROVA LATACCA

CHE CORRISPONDE A
META DELLA MELA.

SECONDO
ME VAA
METATRALA
TACCAOELA
TACCAM.

TAGLUAMOLAAMETAE

MA 55'7 METTIAMO UNA META SUL PIATTO, /N OGNI CASO,
SICURA? POI PROVIAMO A METTERE IN PREPARO UNA
COME FAI EQUILIBRIO LA STADERA. TACCACON
A DIRLO? SCRITTO “UN

MEZZO DI W

-

g
L4

€
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VI RICORDATE CHE

LANNO SCORSO ABBIAMO
INDOVINATO DOVE SI TROVAVA
LA TACCA CHE CORRISPONDEVA
AMEZZA MELA?

CERTO! MI RICORDO!
AVEVAMO DETTO
CHE DOVEVA STARE A
METATRALATACCAO
ELATACCAM!

yo ANt

INFATTI, FUNZIONA!

/
[ ’
el
=,
N 2.2 //%D“/,
S Y/
A\
- S 0

Matematica...
perContare IV
(In uscitaa

"7
N

Gowlo ©

gettembre!)

MA, SECONDO VOI, DOVE SI TROVA
LA TACCA CHE CORRISPONDE A
META DI QUESTA MEZZA MELA?
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Come si puo arrivare a parlare di “frazioni equivalenti”?
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Riprendiamo la stadera T

https://www.percontare.it/guide/classe-quarta/riprendiamo-la-stadera/

Divisioni Introduzione

Frazioni
(Riprendiamo la stadera)

Pe@Bniie

(La retta delle frazioni) R — ‘

.

‘\' 4 dalla guidg g;
‘ _ iy . Classe 4
e ' :

(Sottrazione di frazioni)

Oltre l'intero

'Numeri decimali

|Unita di misura

|Geometria

Cerca... Q

m
(7]

_ » 0:00/1:31
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Fasi

'Divisioni

FASE 1
La retta plastificata

Frazioni
(Riprendiamo la stadera)

FASE 2

(La retta delle frazioni)

La tacca misteriosa

(Sottrazione di frazioni)

Oltre l'intero

'Numeri decimali

La somma misteriosa

alaya

)
)
FASE 3 )
)

'Unita di misura T
| Geometria Il mistero si infittisce
» Proposte di consolidamento
Cerca... Q

» Approfondimenti
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MAESTRA, MA £ PROPRIO
SCOMODO COSI!

ALLORA PROVIAMO A UTILIZZARE UN ALTRO
ARTEFATTO: VI RICORDATE LANNO SCORSO
QUANDO ABBIAMO DIVISO LE STRISCE IN PARTI
UGUALI? PROVIAMO A RIPARTIRE DA U.

FANTASTICO! COSI S VEDE MOLTO MEGLIO
CHE ABBIAMO SCOPERTO CHE LE FRAZIONI
1c¢, 2CE £CCOINCIDONO TUTTE CON
LA STESSA TACCA!

-’

P>

2
3¢ i
2c
f,'-c
2c

PER RICORDARCIDITUTTE LE COSE CHE ABBIAMO SCOPERTO, HO PREPARATO UNA
RETTA ATTACCATA AL MURO CHE ASSOMIGLIA UN PO’ AL BRACCIO DELLA NOSTRA
STADERA. HO GIA MESSO LO 0. PROVIAMO ADESSO A RIPORTARE TUTTE LE TACCHE \ f//
CHE AVEVAMO TROVATO SU QUESTA RAPPRESENTAZIONE. SE VI SERVE POTETE e an
USARE QUESTA STRISCIA DI CARTA. LE FRAZIONI CHE VANNO A FINIRE SULLA STESSA \'\'\N\ !
TACCA DEL BRACCIO DELLA STADERA POSSIAMO ATTACCARLE SUL MURO
UNA SOTTO LALTRA, COSI RIUSCIAMO A VEDERLE TUTTE!
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Matematica...
perContare IV

(In uscitaa
gettembre!)




In quante parti uguali
I’ha divisa?

Alek ha preso la striscia da 11,
I’ha divisa cosi e poi ha
posizionato i pezzi sulla retta.

Provate a posizionare tutte le tacche che Alek pud mettere, segnando le frazioni corrispondenti
sulla retta. La prima retta & di esempio, ma va completata la scrittura della frazione.
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(La retta delle frazioni)

ATTENZIONE: E possibile che dopo I'attivita svolta sulla stadera, i bambini continuino a riferirsi alla
stadera anche nell’utilizzo della retta delle frazioni, come si puo vedere dal video precedente. Tale
elemento & importantissimo perché sottolinea I'importanza dei due artefatti usati in sinergia. In
particolare, I'insegnante potra tranquillamente lasciare che i bambini si riferiscano impropriamente

FASE 1
La retta plastificata

C

allaretta delle frazioni parlando di “braccio della stadera”, “stadera” etc., a meno che nonvi siaiil
bisogno di disambiguare in quella particolare circostanza.

v
Scheda 1 [:

Scheda _?/
& ZA[__
Tacche e lunghezze sulla . F}
linea .@ umeri 28150
. ()
. Dai numeri naturali alle frazioni Copione [:/
Software
Stima di
Frazioni
. Software
https://www.percontare.it/ Unita
guide/classe-quarta/la- st
retta-delle-frazioni/la- S

retta-delle-frazioni-fase-1/

La tacca misteriosa

FASE 3
La somma misteriosa

FASE 4

C
C
C

Il mistero si infittisce

)
)
)
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https://www.percontare.it/wp-content/uploads/2021/07/tacche-e-lughezze-con-loghi 2.mp4? =1

Tacche e lunghezze sulla lmea

del numerl
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Tacche e lunghezze sulla linea dei numeri

> ‘- || |1 |

Quando opero sulla linea dei numeri devo

Per esempio, se voglio fare 5+2, devo considerare il 2 tenere presente che sto gestendo 2 cose:

come lunghezza di un segmento che misura 2 volte

posizioni di tacche

I"'unita di misura, ma che non si estende piu a partire - lunghezze.

dalla tacca O, bensi dalla tacca 5.
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Tacche e lunghezze sulla linea dei numeri

N W

Quindi per posizionare le tacche delle frazioni,

estendiamo segmenti della lunghezza pari alla frazione
considerata a partire dalla tacca 0
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Tacche e lunghezze sulla linea dei numeri

. . . 1 1 .
Quando andiamo a sommare le frazioni, p.es.— += considero

: 1 : : 1
la frazmnez come lunghezza di un segmento che misura—
dell’unita di misura, ma che non si estende piu a partire dalla

. 1
tacca 0, bensi dalla tacca; :
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'Divisioni

Frazioni
(Riprendiamo la stadera)

(La retta delle frazioni)

(Sottrazione di frazioni)

Oltre l'intero

'Numeri decimali

'Unita di misura

'Geometria

Cerca...

Fasi

FASE 1

La retta plastificata

FASE 2

La tacca misteriosa

FASE 3

La somma misteriosa

FASE 4
Il mistero si infittisce
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» Proposte di consolidamento

» Approfondimenti
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(La retta delle frazioni) posizionare un’unica tacca (potra utilizzare un pennarello se la retta € plastificata, oppure un post-it tipo
FASE 1 segnalibro se la retta non é plastificata, etc.) corrispondente alla frazione %I_I (circa116,7 cm; se
La retta plastificata I'insegnante non dovesse avere a disposizione la riga o il righello potra trovare la tacca utilizzando un
— metro a nastro o un metro da sarta, o in alternativa utilizzare le unita frazionarie da %LI create nella fase
( La teceamistariona ) precedente). Non dovra mettere alcun segno di riconoscimento che indichi di che frazione si tratta.
0
S
Scheda [ L .
=D ancio
0
Copione [_‘/ i s vz o b e ;3
o Linsegnante, facendo riferimento alla retta delle frazioni al punto 2 di cui sopra, dira:
Software
Stima di @ Consegna
Frazioni
Software
o=} L
Frazionarie Questa mattina cercheremo di scoprire la frazione che corrisponde a questa tacca misteriosa, che

vedete sulla retta delle frazioni. Per aiutarvi a lavorare con i vostri amici, ho preparato delle schede con
questa stessa retta ma rimpicciolita, cosi potrete aiutarvi con i moduli che avete preparato nella fase
precedente. Sara interessante provare a fare questa scoperta insieme.

FASE 3

La somma misteriosa

C
( FASE 4

Il mistero si infittisce

L W
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La tacca misteriosa*

*Si svolge con i moduli di carta
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La retta del Ie fraZioni — Fase 3 Home > Guide > Classe Quarta > Larettadellefrazioni > Larettadelle frazioni - Fase 3

(La retta delle frazioni) La somma misteriosa

C FASE 1
La retta plastificata s N . N e I .
retta plastiie In questa fase si continua a lavorare con i bambini sul posizionamento delle frazioni sulla retta. Particolare
FASE 2 attenzione viene rivolta, in questo caso, alla scoperta della somma di frazioni, attraverso I'allineamento di
La tacca misteriosa differenti unita frazionarie in varie combinazioni e sfruttando il concetto di equivalenza. Il focus di questa
fase diviene quindi: cosa significa trovare una somma “con la retta delle frazioni”, come mostrato nel video a

C FASE 3 ) seguire. Il senso, quindi, di questo passaggio puo essere sintetizzato in due punti fondamentali:

La somma misteriosa

1. trovare la tacca corrispondente alla somma delle frazioni indicate (cosa che si pud fare accostando i

Scheda [— moduli);
- 2. esprimere il valore numerico della tacca come singola frazione (e non piti come somme di frazioni,
Copione [—_ diversamente da quanto visto nella fase precedente: https://www.percontare.it/guide/classe-quarta/la-

retta-delle-frazioni/la-retta-delle-frazioni-fase-2/).

L=

L=

Software
Frazioni Per introdurre la problematica di come sommare due frazioni con denominatori diversi, andremo a studiare
Software per primo il caso in cui i denominatori degli addendi sono uno multiplo dell’altro (per esempio % L +% u
Unita oppure % u+ % u). Laragione di questa scelta risiede nel fatto che in questi casi la ricerca di una unita

frazionaria che aiuti a scrivere la somma come una sola frazione & piti semplice rispetto ad altri casi: basta

FASE 4 prendere il pit grande tra i denominatori delle frazioni sommate e considerare la corrispondente unita
( ) frazionaria (per esempio per % u +% L basta prendere %u e per % u +% LI basta prendere % ).

Frazionarie

Il mistero si infittisce
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(La retta delle frazioni) Lancio
FASE 1
La retta plastificata Linsegnante, facendo riferimento alla retta delle frazioni al punto 2 di cui sopra, dira:
FASE 2
La tacca misteriosa Consegna
0 Questa mattina scopriremo come fare le addizioni con le frazioni. Avevamo cominciato a lavorarci
Scheda [:‘/ con la frazione misteriosa; oggi proveremo invece a cercare di scoprire come calcolare la somma di
< % u+20.
Copione [:/
PR Per aiutarvi a lavorare con i vostri amici, ho preparato delle schede con questa stessa retta ma
Stima di rimpicciolita, cosi potrete aiutarvi con i moduli che avete preparato nelle volte scorse. Sara
. interessante provare a fare questa scoperta insieme. Vi do un ultimo consiglio: quando avrete
. posizionato i moduli, ricordatevi di segnare con una tacca rossa il punto in cui andra posizionata la
ortware . .
i frazione somma di % U +% L.
Unita
Frazionarie

FASE 4
Il mistero si infittisce
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In sintesi

* Aprire la fase di PerContare https://www.percontare.it/guide/classe-quarta/la-retta-delle-
frazioni/la-retta-delle-frazioni-fase-3/

(Guide = Classe Quarta =2 La retta delle frazioni 2 La somma misteriosa)
3.2 .. . - - : :
* Cercare la consegna (calcolare la somma-— +Z utilizzando i materiali forniti dagli esperti/e)

* Unavoltarisolta questa consegna, aprire la fase di PerContare
https://www.percontare.it/guide/classe-quarta/la-retta-delle-frazioni/la-retta-delle-frazioni-

fase-4/

(Guide = Classe Quarta = La retta delle frazioni = Il mistero si infittisce)
s R . - - : :
* Cercare la consegna (calcolare la somma-, +—6 utilizzando i materiali forniti dagli esperti/e)

* Unavoltarisolte entrambe le consegne, provate a mettere a fuoco quali sono gli elementi
critici che individuate, da un punto di vista matematico, nell’affrontare un’attivita di questo
tipo in classe
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Buon Lavoro!
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